ASUPRA GRUPULUI MULTIPLICATIV
AL BUCLELOR MEDII BOL

lon GRECU

O bucld (Q,") se numeste bucld medie Bol, daca satisface identitatea
x yz\x = (x/2)(y\x), ey

unde ,,\”, (,,/”’) este impartirea la dreapta (respectiv la stanga) in bucla (Q,").

Din [1] este cunoscut cd identitatea (1) este invariantd la izotopia
buclelor, adica este universala, si ca identitatea (1) este o conditie necesara si
suficientd pentru ca proprietatea (xy)~! =y 1x~! si fie univesali. Bucla
care satisface identitatea xy-z y = x(yz-y) (respectiv, y z-yx = (y-
zy)x) se numeste bucla Bol la dreapta (respectiv, la stdnga). Teoria buclelor
Bol la dreapta (stanga) este elaborata, de exemplu in [1-4].

A.Gvaramija a demonstrat in [5] cd o bucla (Q,°) este medie Bol, daca si
numai daca exista o bucld Bol la dreapta astfel incat

xoy=(y-xy "y, 2
pentru orice x,y € Q. Din (2) rezulti cd y-x oy 1= y™ 1. yx-y
y~1 =xy-y~1 = x, pentru orice x,y € Q, de unde rezulti ci
yox=x//y" )
pentru orice x,y € Q, unde “//” este impdrtirea la stinga in (Q,0). Pe de alta
parte, dacd notdm in (3) y - x prin z , atunci obtinem: z = (y\z)//y™ ! ©
zoy 1 =19\z deci
zoy =y '\z, Q)
pentru orice x,y € Q. Din egalitdtile (3) si (4) rezulta cd buclele (Q,) si
(Q,0) sunt izostrofe.
De asemenea, in [5] se demonstreazd cd o buclda (Q,°) este medie Bol,
daca si numai daca exista o bucla Bol la stanga (Q,"), astfel incat

xey=yy x-y) ©)
pentru orice x,y € Q. Din (5) se obtin egalitatile:
xy=x//y",
xoy=x/y',

pentru orice x,y € Q. In [6] se demonstreaza ci buclelor Bol la stinga (la
dreapta) izotope le corespund bucle medii Bol izotope.
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Fie Q, un quasigrup. Notam prin Lg) (resp., Rg)) translatia la stanga
(resp., la dreapta) cu elemental a in (Q,’). In continuare, vom utiliza si
notatiile:

LM Q, = Ly|x € Q — grupul multiplicativ la stanga al (Q,"),

RM Q, = R,|x € Q — grupul multiplicativ la dreapta al (Q,),

M Q, = L, Ry|x € Q — grupul multiplicativ al (Q,"),
unde Lg)(y) =a-y, Rg) y =y-a,Va,y € Q.

Fie Q,” un quasigrup, h € Q. Multimea

MQ pn=@€eEMQ; |l¢ph =h,
adica stabilizatorul lui h iIn M @, , se numeste grupul substitutiilor interne,
in raport cu h, al quasigrupului (Q,"), si se noteaza cu I,(l'). Vom nota cu
RM Q, , ={w €ERM Q, |@ h = h} stabilizatorul lui h in RM Q, si cu
LM Q ={p€LM Q,; |¢p h = h}stabilizatorul lui hin LM Q, .

Propozitia 1. Fie @Q,7 un quasigroup, h € Q si @, €S,. Daca Q,°
este un izostrof al lui @, , dat de izostrofiax ey =9y y \@(x), Vx,y €Q,
atunci RM Q0 , = RM Q,° N LM(Q,),.

Corolarul 1. Dacd (Q,”) este o bucla Bol la dreapta si (@,°) este bucla
medie Bol corespunzitoare buclei (Q,) atunci, pentru Vh € Q, are loc
urmatoarea egalitate RM (Q,0), = LM(Q,")p.

Propozitia 2. Fie Q,» un quasigroup, h € Q si @, €S,. Daca Q,°
este un izostrof al lui @, , dat de izostrofiax oy = @(x) /Y y ,Vx,y €Q,
atunci RM Q,0c , = RM Q,o NRM(Q,).

Corolarul 2. Daci (Q,") o bucld Bol la stdnga si (Q,°) este bucla medie
Bol corespunzatoare buclei (Q,"), atunci, pentru Vh € Q, are loc urmatoarea
egalitate RM(Q,°);, = RM(Q,)p-

Propozitia 3. Fie @Q,- un quasigroup, h € Q si @, €S,. Daca Q,°
este un izostrof al lui Q," , dat de izostrofiax ey = @(x) \Y y , Vx,y € Q,
atunci LM Q. , =LM Q,c NLM(Q,)p.

Propozitie 4. Fie Q,- un quasigroup, h € Q si ¢, € S5. Daca Q,°
este un izostrof al Q, dat de izostrofia cy =9y y /o(x) , Vx,y €Q,
atunci LM Q,c , =LM Q,o N RM(Q,)p.
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